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12 Questao

b c

. , a
A lei dos senos é = = = 2R
senA senB senC

Isso porque cada lado do triangulo é a soma das proje¢des de dois raios do circulo
circunscrito, ou seja, a = 2R.senA, b = 2R.senB e c = 2R.senC

A drea do tridngulo é dada pela metade do produto de um lado (base) pela projecao
de outro lado adjacente na direcao perpendicular ao primeiro lado (altura), ou seja,
(a.b.senC)/2 = (a.c.senB)/2 = (b.c.senA)/2

22 Questao
E férmula de De Moivre:
(cisx)™ = cis(nx)
(cosx + i.senx)™ = cos(nx) + i.sen(nx)
(cosx + i.senx)? = cos(2x) + i.sen(2x)
cos?x + 2.i.cosx.senx — sen’x = cos(2x) + i.sen(2x)
lgualando a parte real: cos(2x) = cos?x — senx

Ilgualando a parte imaginaria: sen(2x) = 2.senx.cosx



32 Questao
sen(2x) = senx
2.senx.cosx = senx
12 hipotese: senx =0 = x = ki, onde k é inteiro

22 hipdtese: 2.cosx =1 2 cosx = 1/2 2 x=n/3 + 2.k.;, k inteiro ou x = -1t/3 + 2.k.i, k
inteiro

42 Questao
a.tgx +b.ctgx =c

b
a.tgx +tg_x_c

Multiplica os dois lados por tgx
a.tg’x +b =c.tgx

a.tg’x —c.tgx +b =0
ctVcZ-4.ab

2.a

tgx =

ctVc?—-4.a.b ~ e
x =arctg (T ', com x # kit e x # kit + /2 (para ndo ter tg ou ctg infinita) e

c>>4.a.b (para que o dngulo seja real)

52 Questao

Como a piramide é regular, a base é um triangulo equilatero de lado 4 m e o vértice O
estd logo acima do centro do triangulo equilatero, de modo que OA=0B=0C=7 m

OD é bissetriz, mediana e altura, logo, é perpendicular a BC



OA =7 m (dado)

AD = 4.4/3/2 = 2+/3 m (altura de tridngulo equilatero ABC de lado 4 m)
OD=v72 —22 =+/45 =3/5m (cateto do triangulo retangulo OCD)
Temos os 3 lados do triangulo OAD, mas ha radicais demais para usar Heron

Parece melhor determinar o angulo 6 = ODA pela lei dos cossenos e calcular a area
como S = (AD.OD.senB)/2

72 = (2.4/3)% + (3.4/5)% — 2.2.4/3.3./5. cos6

12+45-49 8 2 2

cosO = = = =
12V15 1215 3Vis Vi35
4 131 Vi3l
c0s%0 = — >  sen’f === >  senf =—=
135 135 3V15
AD.OD.senf  2./3.34/54/131
S = = = 1/131 m?

2 2.3415



